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Exercice 1
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1.(a) Ona 2z — ——.
(b) Ona 222" =i(242) & 222 =iz + 12/ & (22 -1) =iz & ' = le -, pour
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(¢) K est le milieu de [IJ] et K’ n’est pas le milieu de [I'J’] : T ne conserve pas les
milieux.
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L’origine O et le point J sont les seuls points invariants par 7.
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3. Pour z # %, <z’— ;) (z— ;) —|—Z :zz’—%(z—i—z’) = 5[222’—1(2’—&—2’)}.
Mais par définition 22z’ —i(z + 2’) = 0 si et seulement si 2’ est 'affixe de M’

image par 7 du point M d’affixe z.
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D’apres la question précédente en prenant le module de chaque membre d’
I’égalité trouvée :
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Donc pour un point M de C, on a 1 X z’—% =1

Cette égalité signifie que le point M’ d’affixe z’ appartient au cercle C’ de centre

A et de rayon 1

Exercice 2
On considere I'équation différentielle (E) suivante définie sur lintervalle I =]0;3[ :

vty = i
1. Equation homogene : (EH) : 3/ + 1y =0
Soit la fonction a définie sur I par a(z) = L. Elle est continue sur I donc admet
des primitives sur I. Soit A une primitive de a sur I.

Vz € I, A(z)In|z| = Inz car z > 0 alors e 4(®) = e~Ine = 1

ke R}

SEHZ{fk:.TI—)E,

k(x)

Conclusion :

ol k est une fonction dérivable sur I. Alors Va € I,y)(z) =

K —k k
xw_i_%:\/lfw@k'(x):

2. On pose yo(z) =
k' (x)x—k(x)

et on reporte dans (E) :
d’ont k(z) = Arcsin(2x)
Une solution particuliere de (F) est donc la fonction yo définie par :

2
V1—4x2

) _ Arcsin(2z)
- x

Vo € I, yo(x

3. Les solutions de (E) sur I sont obtenues en faisant la somme de la solution de
I’équation homogene et d’une solution particuliere.

Arcsin(2z) ke R}

x bl

Conclusion : |Sg ={fr : z — % +

4. 9(3) =5 o4k +4Arcsin(3) =F 4k +42 =L k=0

Arcsin(2z
glo) = Bep)

g est donc la fonction définie par : |Vx € I,




